Matematika ve snu

Tomas Holecek

1. Asi pred dvaceti lety se mi po dvou tydnech pfipravy ke zkousce z mate-
matické analyzy zdal sen, ktery jsem si vice-méné zapamatoval. Pamét mam
ovSem mizernou, takze na ni neni spolehnuti; a ze samotné matematické
analyzy si uzZ nepamatuji téméf nic. Presto ten sen zopakuji:

Me¢l jsem za tkol secist nekonecnou fadu danou posloupnosti nasobku
tiL,! tj.
®
z3n:3+6+9+12+...
n=1
a ve snu si neuvédomil, Ze s tim bude potiz. Pustil jsem se do s¢itani a secetl
prvnich devét (deset, kdybych byl po¢ital do nuly) ¢lent fady

3+6+9+12+15+18+21+24+27=135

a rozhodl se rychleji postupovat tim, ze soucet dalsich deseti ¢lent fady
bude opét 135, ale k tomu jesté desetkrat 30. A podobné pro tieti desitku
¢lent, atd. Pavodni fadu tedy mohu nahradit fadou

Y (30.n.10 + 135) = 135 + 435 + 735 + 1035 + ...

n=0

1 Viz Jarnik, V.: Diferencidlni pocet I. Academia, Praha 1984, s. 119 a dale.
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kterd ma stejny soucet.? Postup jsem potom jesté stihnul zrychlit pfecho-
dem na s¢itani stovek ¢lent v fadé

Y (300.1.100 + 14850) = 14850 + 44850 + ...

n=0

a zdalo se mi, ze zapisy téchto rad vykazuji pravidelnost, kterou by snad
bylo mozné vyuzit k dal§imu zrychlovani s¢itani. Pfesto mi dochdzel ¢as
a probudil jsem se s hriizou, Ze ackoli postupuji po stale vétsich krocich,
celkovy soudet nemam. S probuzenim jsem si uvédomil, Ze fada diverguje.

2. Chci-li porozumét vzpominanému snu, musim si vS§imnout, Ze byl sou-
Casné zmateny i matematicky. Co je ale matematika a co na ném vtibec bylo
matematického? Nebudu ted hledat svou vlastni odpovéd na tuto otazku,
to by byla jina prace a ivaha. Podivam se na odpovéd Martina Heidegge-
ra z jeho mnohokrat citovaného textu Novovékd matematickd prirodni véda®
a najdu tam toto:

S odkazem na ptvodni fecky vyznam vyrazu ta mathémata, ,to, cemu
se lze naudit, a proto zaroven to, ¢emu lze vyucovat®,* miizeme brat mate-
matiku jako uéeni (ném. das Lernen) v $irokém vyznamu. Uceni je jednak
cvi¢eni (ném. die Ubung), jako osvojovéni si uzivani (ném. der Gebrauch),
jednak seznamovani se (ném. das Kennenlernen), jako uceni se znat.°V ma-
tematice, v uceni v Sirokém vyznamu, se tedy v né¢em cvi¢ime a s né¢im se
seznamujeme. To, s ¢im se v uceni seznamujeme, je kromé rtznych jednot-
livosti piivodné to, co ,,musi pfedem byt vzato na védomi“, co ,,musi byt
nauceno a nauditelné“.¢ Uéeni je tedy v tomto Sirokém a pivodnim vyzna-
mu seznamovanim se s tim, jako co uz pfedem (ném. voraus) néco bereme

2 Podle véty 76, viz tamtéz, s. 121.

3 Heidegger, M.: ,Novovéka matematicka piirodni véda“. In: Scientia-Philosophia (1994),
¢. 6,s.76-112. Pteklad J. Polivky ¢asti ptivodniho textu: M. Heidegger, Die Frage nach dem
Ding. GA 41, Vittorio Klostermann, Frankfurt nad Mohanem, 1984. Parafrazuji pfedev§im
§ 18b.

4 Tamtéz,s. 79.
5 Tamtéz,s. 81.

6 Tamtéz,s. 82.
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(brani = ném. das Nehmen). Pfedem to ale bereme na védomi neurcité,
pravé ucenim se to pfivadime ke znalosti zvlastnim a urcitym zptsobem.’

To, co je na né¢em matematické, je tedy to, co si uz sami pfinasime s se-
bou.? Brat néco jako néco matematického znamena brat to na védomi, jako
co to uz pfedem zname. A to znamena: jako co to je.’

Takto predvedena je tedy matematika kladenim otdzek po tom, ¢im
néco uz pfedem je, a to, co je na néCem matematické, je to, na co se témito
otazkami ptame.

3. S pomoci zminéného predvedeni matematiky se pokusim odpovédét na
otazku, co bylo na vzpominaném snu matematického. Nepijde mi ov§em
o trosky nebo pozistatky néc¢eho patficiho k minulému uceni a uceni se
v §irokém a ptivodnim vyznamu, protoze to by uz samo uceni nebylo. Neni
nijak tézké porozumét vzpominanému snu jako zmatenému slozeni ideji
a symbolt z predchozich dnii pripravy ke zkousce, které by snad mélo
néjaky vyznam vice-méné bez ohledu na to, nebo dokonce navzdory tomu,
z ¢eho je syntéza provedena. Pokud si ale v§imam, Ze §lo o matematicky
sen, chci v ném najit to, co se timto snem uéim a co z néj lze vyudovat.
O ¢em z toho, co jsem si do snu prinesl, si tu uvédomuji, co to je?

Nov¢ se seznamuyji s nékterymi ¢isly, napiiklad s ¢isly 135 a 14850. Nikdy
dfive jsem jim nejspi$ nevénoval samostatnou pozornost a neuvédomoval
jsem si jejich vyznamnou tlohu pii scitani desitek nebo stovek ¢lenti po-
sloupnosti nasobk tfi, pfestoze jsem neurcitym zptisobem védél o tom, Ze
takova ¢isla umim najit. Udrzet je navic v mysli aspon chvilku bez toho, Ze
bych si je nékam zapsal, je uz pro mé natolik naro¢né, prinejmensim dnes,
po dvacetiletech od doby, kdy jsem se dokazal pripravovat ke zkousce, zZe se
s nimi seznamuji i tak, jako se seznamujeme naptiklad s bolesti — i kdyz bo-
lest pomine, a dokonce si uz na ni neumim dobfe vzpomenout, néjak ji znam.

V tloze ale neslo o jednotliva ¢isla, ani o ¢isla jako takova, a neslo ani
o fady cisel a jejich prechody. Zadanim tlohy byl az soucet nekonecné rady,
a tedy limita posloupnosti ¢aste¢nych soucttl. Vzpominanym snem se s tim-
to souctem, ktery jsem nepochybné v jeho definici (tj. v oboru obvyklé
odpovédi na otazku po tom, co to je) pfedem znal, seznamuji nové a zvlast-

7 Tamtéz,s. 82.
8 Tamtéz, s. 83.

9 Tamtéz,s. 83 a 84.
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nim zptsobem. U¢im se tak samostatné rozumét této definici, nebo aspon
jednomu jejimu aspektu, tj. seznamuji se s ideou dal a dal opakovaného sci-
tani bez védomého uvazovani o limité, coz bych nejspis v bdélém stavu pod
vlivem dne$nich matematickych zvyklosti sim neudé¢lal. Vzpominanym
snem se tedy seznamuji s né¢im, s ¢im jsem se neseznamil v bdélém uceni.

I to je ale jenom jednotlivost ve srovnani s tim, s ¢im se ve vzpominaném
snu seznamuji. Pavodné si tu uvédomuji, co je tloha a co je feseni ulo-
hy. A protoze tlohu jsem ve snu vcas nevyfesil, ackoliv jsem v feSeni stale
uspésné postupoval, uvédomuji si tu také, co je nevyfeseni tlohy a v jakém
smyslu je v tomto typu uloh i bezchybny postup nespravny. S tim se také
seznamuji nové, protoze i kdyz jsem to nepochybné védél i pti bézném fe-
$eni uloh, v bdélém stavu jsem to nikdy doopravdy neudélal, do takového
postupu bych se ani nepustil, nebo bych jej sam rychle opustil z netrpéli-
vosti, z neschopnosti pokrac¢ovat v nécem viditelné marném, nebo protoze
bych nékde udélal chybu.

Ptehlédl bych ale jesté néco dalsiho, co se vzpominanym snem uéim
v nejsir$im a pivodnim smyslu, kdybych ho povazoval za soucasné ma-
tematicky a zmateny tak, jako by to byly dvé jeho charakteristiky, které
ma nezavisle na sob¢é. Zmatenost a matematicnost jsou ve vzpominaném
snu v pozoruhodné jednoté. Pravé diky této jednoté beru zvlastnim a urci-
tym zptisobem na védomi, zZe ptivodni znalosti z feSeni matematické tlohy
snadno zmizi a se mnou to nijak nehne. V tomto piipadé mi zmizela ve
snu jen znalost o divergenci dané fady spolu se zbytnélou ideou limity, ale
muze-li takto zmizet néco, mohlo by zmizet i néco jiného. To, co se timto
snem ucim, je tedy matematicky postup pfi zmatenosti.

Patii to jesté k tomu, co jsem si do snu prinesl, co jsem pfedem bral
neurcité na védomi?

4. Myslim, Ze jsem ve vzpominaném snovém postupu nejen zachoval apo-
dikti¢nost, ale snazil jsem se i o jeho pravdivost, a proto jeho promysleni
zohlednujici zmatenost 1ze pouzit jako vykladové cviceni k tezi ,,nam certe,
quamis sominarem, si quid intellectui meo sit evidens, illud omnio est verum?
a s jeho pomoci lze polozit nasledujici dvé otazky, které zaslouzi dalsi po-
zornost:

10 Descartes, R.: Meditace o proni filosofii. OIKOYMENH, Praha 2001, cesky pieklad
P. Glombicek a T. Marvan: ,je-li mé chapavosti néco ziejmé, je to jisté naprosto pravdivé,
i kdybych snil“, s. 100 a 101, orig. s. 71.
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a) Jak porozumét naroku apodikti¢nosti a pravdivosti v matematice,
a tedy i v matematické logice, kdyz postupy mohou byt piedvedenym zpu-
sobem zmatené a ledasco si pfi pocitani mohu neuvédomit?

b) Je parafrdzovana odpovéd Martina Heideggera na otazku po mate-
mati¢nosti dostate¢na pro toto porozuméni, protoze odliSuje pominutelné
jednotlivosti od toho, co zvlastnim a urcitym zptsobem pfivadim ke zna-
losti, nebo vyzaduje revizi?



